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答對

格數	
1	 2	 3	 4	 5	 6	 7	 8	 9	 10	 11	 12	 13	 14	

得分	 8	 16	 24	 32	 40	 48	 54	 60	 66	 70	 74	 78	 82	 86	

第ㄧ部分：	填充題	 (配分如上表) 

1. 求 𝑥 − 4 + 2 𝑥 + 1 + 𝑥 − 3 之最小值＝？	

	

	

	

2. 已知a，b，𝑐 ∈ 𝑍， 𝑎 − 2 + 3 𝑏 − 2 + 4(𝑐 − 2)1 = 5，則數對(a, b, c)共有多少組？	

	

	

	

3. 設𝑓 1789
7:1

= ;7:9
<781
，試求𝑓 𝑥 =?	

	

	

	

4. 命題”若x − 2y + z = 6，則𝑥; − 8𝑦; + 𝑧; ≠ −6𝑥𝑦𝑧”為假，則2𝑥 + 3𝑦 − 𝑧 =?	
	

	

	

5. 設集合A = 1，2，3，4 ，𝐴 ∪ 𝐵 = {1，2，3，4，5，6，7，8}，則可能的集合 B共有幾個？	

	

	

	

6. 假設𝑀 = ( 19 + 4);，其正小數部分為𝑚，試求𝑀 ∙ 𝑚 =?	
	

	

	

7. 設 43 + 5 72 − 6 + 4 2 = 𝑎 + 𝑏，其中𝑎 ∈ 𝑁，0 ≤ 𝑏 < 1，則 V:1: WV:VX

V:18 WV:VX
=?	

	

	

	

	
8. 已知函數f x + a = 𝑥 − 2 − 𝑥 + 2 ，且𝑓 𝑓 𝑎 = 3，試求𝑎之值。	

	

	

	

	

	



9. 若x，y，z皆為大於− 1的負數，則下列敘述何者正確？(多選題，錯一個選項半對，錯兩個選項

不得分)	

𝐴 𝑥1 − 𝑦1 − 𝑧1 < 0	 	 𝐵 𝑥𝑦𝑧 > −1	 	 𝐶 𝑥 + 𝑦 + 𝑧 < −3	 	 𝐷 (𝑥𝑦 + 𝑦𝑧 + 𝑧𝑥)1 > 1	 𝐸 𝑥 + 𝑦 + 𝑧 =
𝑥 + 𝑦 + 𝑧 	

	

	

	

10. 小玉和小明同時解一道絕對值不等式題目: 𝑚𝑥 + 1 < 𝑛。小玉看錯 m，解得 x的範圍為−4 < 𝑥 <

2，小明看錯 n，解得 x的範圍為−3 < 𝑥 < 2，則在正確的題目中，n −m =?	

	

	

	
11. 若 𝑥 ≤ 1， 𝑦 ≤ 1，且𝑘 = 𝑥 + 𝑦 + 𝑦 + 1 + 2𝑦 − 𝑥 − 4 ，試求𝑘的最大值與最小值之和。	

	

	

	

12. 函數f x = 2x − 3[x]，其中 𝑥 表示不大於𝑥的最大整數，定義域為 −1,2 ，求函數f x 的整數值。
(全對才給分)	

	

	

	

13. 對任意的實數x，不等式 𝑥 − 2 − 𝑥 + 𝑡 ≤ 5恆成立，試求實數𝑡的範圍。	

	

	

	

14. 已知a，b > 0，求gX:VX:gV:9
g:V

的最小值。	

	

	

	

第二部分：	證明題	 (共 14分)	

1. 對任意兩實數a，b，試證明 𝑎 + 𝑏 ≤ 𝑎 + 𝑏 ，並說明等號何時成立。(4分)	

	

	

2. 設A = {𝑎 ∈ 𝑍 𝑎 = 𝑥1 − 𝑦1，𝑥，𝑦 ∈ 𝑍}，	

(1) 試問41 ∈ 𝐴，是否正確？42 ∈ 𝐴，是否正確？(各 1分)	

(2) 試判斷∀𝑘 ∈ 𝑍，2𝑘 − 1，4𝑘 − 2	是否屬於集合A？是或不是，請證明之。	 	 (各 4分)	
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1.	 2.	 3.	 4.	 5.	

	

	

	

	 	 	 	

6.	 7.	 8.	 9.	 10.	

	

	

	

	 	 	 	

11.	 12.	 13.	 14.	

	

	

	

	 	 	

	

第二部分：	證明題	 (共 14分)	

1.	

	

	

	

	

	

	

	

2.	
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9	

	

10	
5𝑥 + 5
14𝑥 + 2

	

	

-1	 16	

6.	 7.	 8.	 9.	 10.	

27	

	

	
2 + 1	

3
2
	

	

BE	

(錯一個選項半

對，錯兩個選項

不得分)	

1	

11.	 12.	 13.	 14.	

10	

	

	

−2,−1,0,1,2	
(全對才給分)	

[−7,3]	
	

3	
	

	

第二部分：	證明題	 (共 14分)	

1.略	

	

	

	

	

	

	

	

	

2.	(1)是，否。(各 1分)	

	 	 (1)	2𝑘 − 1 ∈ 𝐴.	

	 	 	 	因為𝑘，𝑘 − 1 ∈ 𝑍，且𝑘1 − 𝑘 − 1 1 = 2𝑘 − 1，所以2𝑘 − 1 ∈ 𝐴.(4分)	

	 	 	 	 4𝑘 − 2 ∉ 𝐴.	

	 	 	假設4𝑘 − 2 ∈ 𝐴，則存在整數x，y，使得4𝑘 − 2 = 𝑥1 − 𝑦1，即4𝑘 − 2 = (𝑥 − 𝑦)(𝑥 + 𝑦)，因為
								(𝑥 − 𝑦)與(𝑥 + 𝑦)有相同的奇偶性，等式右邊只有兩種可能：奇數(4𝑘 ± 1)或是 4的倍數(4𝑘)，	

	 	 	 	等式左邊是被 4除餘 2的數(4𝑘 − 2)，所以矛盾，故4𝑘 − 2 ∉ 𝐴. (4分)	
	

	

	

	

	



參考解答：	

13.	 𝑥 − 2 − 𝑥 + 𝑡 ≤ 5 ⟹ 𝑥 − 2 − 5 ≤ 𝑥 + 𝑡 ，畫圖即可得	

14.	 	g
X:VX:gV:9

g:V
= WgX:WVX:WgV:W

W(g:V)
= ;gX:;VX:gX:VX:WgV:W

W(g:V)
≥ ; gX:VX :<gV:W

W g:V
= ;(g:V)X:W

W(g:V)
	

	 	 	 	 = ;
W
𝑎 + 𝑏 + 9

(g:V)
≥ 2 ∙ ;

W
𝑎 + 𝑏 ∙ 9

g:V
= 3.	


